Anaélisis Matematico Il (CB0OO1) - Tablas y formularios

Sistemas de coordenadas

Sistemas de coordenadas

Cuando se usa. Integrales dobles y triples (TP VIII), parametrizacién de superficies (TP IX) y limites dobles. Elegi el
sistema en el que la region queda entre superficies coordenadas: circulos y cilindros, polares o cilindricas; esferas y
conos con vértice en el origen, esféricas; elipses, elipticas. Trampa tipica. Olvidar el jacobiano o ponerlo mal: en
esféricas es p? sen @ (no p sen @ ni p?), y @ vade 0 at, no de 0 a 2m. Y confundir la r de cilindricas (distancia al eje
z) con la p de esféricas (distancia al origen): r = p sen .

Sistema
Polares
Polares con
centro (Xo, Yo)
Elipticas
Cilindricas
Cilindricas con

ejey

Esféricas

Esféricas para
elipsoides

Lineal

o fx y) dx dy = [f px f(x(u, v), y(u, v)) - [0(x, y)/d(u, v)] du dv >

Cambio Il

X=rcosB,y=rsen® r

X=X +rcos0,y=yo+ | r
rsen®

x=arcos®,y=brsen |abr

S

Xx=rcos0,y=rsenB,z r
=z

X=rcosB,z=rsenB,y |r
=y

Rangos que cubren
todo

r>00<06<2mn
r>00<0<2m
X?/a®+y*/b*<1e0<r
<1

r>00<0<2mzeR

idem

X = psen @ cos O p?sen @ P>20,0<0<2m0=<¢
y=psen@senH £ 1

Z=pCos @

x=apsen@cosB,y= |abcp?sen | elipsoide=0<p<1

bpsenpsenB,z=cp ¢
cos @

u=ox+ By v=yx+dy

- Byl

[0(x, y)/9(u,
v)| = 1/|ad

la region en (u, v) se lee
de las desigualdades

Relaciones ttiles

r> = x* + y% 6 con el cuadrante
(blogue de trigonometria)

para discos que no estan
centrados en el origen

r? = x%/a* + y*/b?

polares en el plano de
proyeccién

para x> + z> < R? (analogo con
eje x)

p?=x2+y*+ 7% cos @ = z/p;
psen@=r

volumen del elipsoide 4mabc/3

Xy)=MVu-vl=1-xYy)
= ((u+Vv)/2, (u=-V)/2): )| =2

el jacobiano va en valor absoluto, y el de la

inversa es el reciproco: d(x, y)/d(u, v) = 1/[0(u, v)/0(x, y)]

Convencién de esféricas que usa la catedra: @ es el angulo entre el vector posicidn y el semieje z positivo (¢ = 0
arriba, ¢ = 11/2 en el plano xy, ¢ = 1 abajo) y 8 es el mismo &ngulo de polares y cilindricas.

Superficie

Cartesianas

Cilindricas (r, 0, z)

Esféricas (p, ¢, 0)

Esfera centrada en el origen XX+y*+z2=R* rP+72=R? p=R

Esfera de centro (0, 0, a), XX +y?+z2=2az r*+7°=2az

tangente al plano xy

p=2acos® 0<@=1/2

Esfera de centro (0, a, 0) X+y*+z2=2ay rP+z°=2arsen® p=2asenpsenB,0<0<m

Cilindro de eje z x* +y?=R? r=R psen@ =R

Cilindro que pasa por el eje z X2 +y? = 2ax r=2acosB -m/2< psen @ = 2a cos 6

0 <1/2

Cilindro que pasa por el gje z X2 +y? = 2ay r=2asenB,0<0< |psenp=2asend
T

Semicono superior z =V +y?) z=r ¢ =T/4



Semicono superior

Semicono inferior
Plano horizontal
Plano xy
Semiplano vertical

Paraboloide

Curva plana

Recta vertical x = a

Recta horizontal y = b
Rectax +y=a
Circunferencia x* + y? = 2ax
Circunferencia x* + y* = 2ay

Elipse x?/a® + y?/b% = 1

z=kV*+yd) k z=kr ¢ = arctg(1/k):z=+v3rdap =1/6,z
Guia|ds ggtudio no oficial, no vinculada a la FIUBA, a la UBA n| adarhi@iida @ = 1/3
z= -V +yd z=-r ¢ = 3n/4
z=h(h>0) z=h p = h/cos @
z=0 z=0 ¢ =T/2
y=x,x20 0 =m/4 0 =mn/4
z=x2+y* z=r° p cos @ = p® sen® @ (no conviene: usa
cilindricas)
En polares
r=a/cos 6
r="b/sen 0

r = a/(cos O + sen 0)
r = 2acos 6, -1/2 < 8 < /2 (encierra area ma?)
r=2asenH,0<6<m

en elipticas, r = 1



